
.,,,... 

2)a) Montrer que Vx > 0 ; 2 ln (x ~-) > ... L_ .Deduire que fest stricte nent croissantc sur JR:. 
x x+I 

b) Montrer que fest derivable a droite en 0. 
c) Dresser le tableau de variation de f ct tracer (C). 

www BAC org.tn 
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(C) designe la courbe def dans un repere orthonorme (0 J,J). 
I) On pose pour x >0 ~(x) = x21n(~~~)-x+l.. 

· , x 2 

a) V t:._·ri lier que g(x) = x2J ; (-·-!-'- - I + t) dt . 
• . O l+t 

1 b) Montrer que pour tout t ~ 0 on a : 0 s --- - 1 + t s 12• 
l+t 

c) En dcduire que x- ~ s f(x) s x- ~- +-}- pour tout x > 0. - 2 _x 
\ 

d) Calculer alors lim f(x) ct prouvcr que la droite D: y = x-_J_ est une asymptote: a (C). ~- 2 

six> o 
{ 
« .) 21 (x+ 1) X -=X fl -- 

Soit f la fonction definie sur ~+par: · . · · x 
. /(0) = () 

Exercice 2 

WWW.SAC org.tn 
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f ( fx) 
6. Soit g la fonction definie sur J 0, I[ par g( x) =-J;- . 

On designe par Cg la courbe deg dans le meme rcpere orthonorme ( 0, T, J). 
a. Montrer que pour tout x E] 0, t[ , f ( x )- g ( x) = __ -:::.!__) . 

· · x ln(x 
b. Soil x E ]O, I[, on designe par Met N lespoints respectifs de Cr ct Cg de meme abscisse x. 

Determiner la position des points M ct N pour que la distance MN soit minimale. 

3. Determiner le point d'intersection de Cr avec l'axe des abscisses. 
4. Tracer Cr. 

?· Calculer l'aire de la panic du plan limitee par Cr .l'axe des abscisscs ct les droitcs d'equations 
I I 

. x = ... ct x := ·x . 
'. c e 

2. a. Montrcr quc fest derivable sur chacun des interval lcs ] 0, t[ cl :11. + O'J[ et que 

., -(1112(x)+ln(x).+.1) 
f ( x] == ·-------i-··-. 

( x In( x )) 
b. Dresser le tableau de variation de f. 

j 

A 
'~ .;,/ 

. I+ In (x) Soil f lafonction dcfinie sur ]O, 100[\{l} par f(x)=-··-···(-)-. · · xln x 

On dcsignc par C\ la courbe defldans un repcre orthonorme (o, T, j). 
I. Determiner lim f(x), lim f(x), lim f(x) et lim f(x). 

x~O~ x~l- x-~l~ x-o+oo 

•"·.-:CLiiii . .;iii·iJliii._. L._y._ce-' e-Piiiil. ilillolilite_S_fiilaiilix __ lliliiil s_e_ri·e·N-· 11iig~iiii- •· .. · -iliil···A_li __ ..... ..,._iiiiil_4_~_"'e .. M·a··t.h __ --._ . 
_ NS: 2016-2017 (Functions logarithme neperien) _ Mr Jellali ____J 
Exercice 1 



i
l 7ai N4ontrcr qtrc f réalise unc bijectiorr tle iR + sur un ilrtervatle J quc I'on pr.,rir.ro.

[r) 
'l'rirccr 

l;r courlrc (C') rle .1'i' clarrs le rnêrne (t) ,i' ,.i1 î
,l)Soit lr lir lirrrctiorr délirric srrr ltii, par l(.r) = [,' /'lt) rlr .

l) Morrtrcr rluc h cst conlirrrrc à droitc en 0.

lr) Mrntrcr <;ue V.r > 0 ; fi(t) jftr, +. l)trr(-r+ t)-x, l, * +l *,-]- 
; 
- 2u-Z).

c) l-irr cléiluire la valeur de ,/ = tl t O U,

d) Calctrler alors l'aire de la région du plan lirnitée par (C) et (C') et les «lroites 41équations ix = l et y = I

t
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Lycée Pilote Sfax
À/S:2016-2017

Série 4è'" Math
Fonctions I Mr Jellaliæ

I

Soit rr e l§' ci,/,, la fonctir.rn di'finiesur.]-t,+*[ par./',,(-r)= ,;';r- ln(l+r).

Soit 1(',, ) la représcrrtatiorr graphiqqC de /,, dans un repère ortltotlortnt' (O,ii).

l)a) l)rcsscr lc tablcau de variatiorr dc /, .Montrer (luc l'équation,/,(.r ) = 0 adnret tlarrs ]-1,+.o[une t oluti«rn

- urricluc r-r et clue 0<cr < L

b) 'l'raccr la courbe (C', ) de /, .

c) Clalc:uler l'aire {e la partic lirnitée par (C',)et les droites tl'équatigns :y =0 ;x = I et r =c -1.
2 )a) lrtuctier lcs positions rclatives de (( l, ) et (( 1,,*, ) suivarrt la parité cle rr.

tr) Soit ,,1,, l'uirc dc la partic tlu plarr lirrritéc par ((1,, ) ,((1,,*, ) ct lcs tlrr,itcs d'équatiotts l.t = 0 et x '= I .

N4orrtr cr tluc 0 < A ,, < + puis dcduire lim A,, ." n+l n+w

Elercice 2

Srrit l'la lirrrcrion cléfinie sur ]-l,lI lmr f (*)= -.*!; r(]l:)

Orr clésignc par C6 la courbc représcrrtative <Ie f darrs urt repèreortltortornté (O, f, i)
L Drcsscr le tableau de variation cle f,et tracer C1 i-

2. a. Montrer que pour tout réel x de J0, +.o[, tn (x) < x - I .

b. llndérluirequepourtoutréel xde ]0,+.o[etpourtoutkde N*, r(-)=;-l+tn(t). ?.

c:. Morrtrer akrrs tlue prur tout k «Jc N* , flt lrr (x)tlx < hr (k)
2

I

d. En déduire que pour toirt n de *-, 
I,.'ln(x)dx 

< ln(n!).

2

c. Montrer que pour tout n cle N- , ln (n l) >
In+-
2 ),, (

n+ *)-,*,(Jr)
3. Soit (u,, ) ta suite défirric sur N* par u,r = lrr(rrr)-[,t r

\
a. Montrcr que pour totrt rt de N', un ,,r(.Æ )

h. Montrer que pour tout tt cle N' , u,r - un+l = (2n + l)f

c. tin cléduire que la suite (un ) est convergente.

Exercice I
Soit t la fbrrction«léfinie sur ltl, +.[f (f ] par f (x)=;il;

On désigne par Cl la courbe de f dans un repère ortltollorttté (O, i,i)
l. Drcsscr lc tableau de variation de f.

2. Dans l'atrrrcxc, o1 a représenté la courbe I- de la [blrctiol x r+ lnx

3. Soit u la f<rrrction définie sur ]0, +*[ Par u(x)=xlnz(x)-t'
a. Drcsscr lc tablcau clc variatiott tlc la fonctiort u.

ln(n)+ r

2

(ur)

I
I

-lonstruire lc point de Cr «l'al,scissc l,e

WWW BAC org 1n
ÈPage BAC-TUNISI

Iél:25 361 197 / 53 371 502
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b. Ir4orrtrcrtluc l'équation u(*)=O achnetdarrs lt), +æ[ urreunique rolution o ctque 2<a<2'l



"iti,r 
Ueduiip la'posiüon rclativc «lc Cp et l'.'['raccr Cp

5 soir o à.;or+."[i{r}.
2',

b. I Iachurer, darts l'annexc ( lt ) , deux parties du plarr cle nrêmé arre, dont chacune est tirrritée p:tr Cs ,

l'axe des alrscisses et cleuxodroi tes verticales
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