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- EXERCICE 1 \

Au dessous, figurent la courbe représentative (C) dans le repére orthonormeé (0;i, j)
d'une fenction f définie et denvab[e sur £ ainsi que son asymptme (D) et sa tangente (T) au

point d'abscisse 0.
On sait que le point J(0 ; 1) est | e centre de symétrie de la courbe (C), que lasymptote (D)
passe par les points K(-1 ; 0) et J, et que la

_ tangente (T) a pour équatxon y=(1-e)x+1.
1. Déterminer une équation de (D).
2. On suppose qu'il existe deux réels met p
et une fonction ¢ définie sur R telle que,

pour tout réel x, f(x) = mx + p+ ¢ {x) avec
tim o(x) =0

a) Démontrerque m=p = 1.

b) Montrer que, pour tout réel x, on a
) + flex) = 2. :

c)En dedmre aprés avoir exprimé f(x) et
f(-x}, que la fonction ¢ est impaire.

d) Déduire de la question b. que f’, dérivée
de f, est paire.

3. On suppose maintenant que, pour tout

réel x, p(x) = (ax +b)e™ ol a et b sont des

réels.

a) En utilisant la parité de o , démontrer

que b =0.

b) Calculer f'(x). {2 “ u

c) En utilisant le coefficient d1recteur de (T), demontrer quea=-e. uﬁ\algw
d) Démontrer que f(x)=x+1-xe™ , ﬁ;ﬁsﬁww
EXERCICE 2

I/Ci-dessous , on a représenté dans un repére orthonormé (0, i, j) la courbe (C) de la fonction

-x+2

- logarithme népérien« ln » ainsi que la courbe(Cf) de la fonction f définie sur IR par f ( x) =xe

1) a)Placer les points de C d’abscisses e et/e .
b) Calculer f(1) puis donner le signe de f ’(x) sur IR.
2) On considére la fonction g définie sur [1, +=[ par g(x) = ln(x) - f(x).
a)Montrer gue g est strictement croissante sur [1,+=[
b) Dresser le tableau de variation de g.
c) Montrer que ’équation f(x) = In(x) admet une unique solution adans [1, +-=°[
Vérifier que : 3< a< 3,1.
d) En déduire le signe de g sur [1,+=] .

e) Calculer lim == glx) -Interpréter graphlquement'l’e résultat ,f
X+ X ]
f) Tracer {Cg) 3 S S T

% : L2 2036 1474 53 371 502 1
11/0n pose | = Lx e dx : e — e )

1) A Uaide d’une double intégration par parties montre que l-——%———e

2) On définit le solide S obtenu par révolution autour de "axe des abscisses de la
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courbe y=f(x) pour 0= x <3.
Exprimer le volume V du solide S en fonction de I. Déterminer alors la valeur

exacte de V en unité de volume.

"3
¥t

EXERCICE 3

1) Soit f la fonction définie sur [Q,+oo] par : f(Xx) = xe™
On désigne parC sa courbe representative dans un repére orthogonal.
a) Dresser te tableau de variations de f.
b) Ecrire une équation de la tangente T a C au point d’abscisse 0.
c) Etudier la position deC par rapport a T.

2) On considére la suite U définie sur N par : 3 =~1 ue™: neN
a) Montrer que, pour tout ne N; O <u, <1.
b) Montrer que la suite U est décroissante.
c) En déduire que U est convergente et calculer sa limite.
3) Soit, pour tout neN; w_ =1lnu,
a) Montrer que, pour fout ne P'\; W, =W, =U, .

b) On pose : pour nxt S, = ZU Montrer que, pour tout n>7 S =-W,.
k=0
c) Déterminer {a limite de la suite {S,) .-
EXERCICE 4
1) La fonction f définie sur R par f(x)= fln(ntz)dt est
a) crmssante sur B b) décroissante sur R ¢) n’est pas monctone sur B .
[ t= a) Zln(e—e") b) 0. c) Zln(e+e“)
1et et Vo _ .
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